. Olkoon 7(t) = 1 y+7 z+k z. Osoita, ettd
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Perjantaina 3.6.2011 klo 12 Laske kuusi tehtdviil Aikaa 4 tuntia

Takasivulla on pieni kaavakokoelma. Laskinta ja taulukkokirjaa ei saa kdyttdd.

. Tason £ +y + 2z = 1 ja sylinterin z = y? leikkaus on paraabeli. Kirjoita kyseiselle kiyrille parametriesitys.
. Laske skalaarikentin f(z,y, z) = £2+y2+22 kiiyriintegraali yli kiiyran 7(t) = 1 ¢+ sint+k cost (0 < ¢ < 7).

. Laske vektorikentin F' = i z2y? + J 23y + ke’ kdyraintegraali _?{ F - d7 yli suljetun kéyrin C, joka on nelién

C
0<z<1, 0<y<1, z=2reunaviiva pisteestd (0,0, 4) katsoen vastapdivdan suunnistettuna.

- Laske integraali / f(z,y,2)dV, missi f(z,y,2) = zy?>+2% jaalue Don: 0<z<2,0<y<2, 0<2<3.
D

. Laske vektorikentin Fi(a:, y,2) = k z vuo yli pinnan S, jolla z = [z% 4 y?]'/2, 0 < z < 1. Valitse pinnan S

suunnistus siten, ettd k- dS > 0.

2

_?{ F.dr ' = ma®V/3, missd kiyri C saadaan pintojen z2+y%?+22 = a
Cc
ja z 4+ y+ z = 0 leikkauksena. Ohje: Stokesin lause (helpoiten valitsemalla tasossa pysyvé pinta).

. (a) Osoita, ettd V-(V x ﬁ) = 0, missi F(az, Y, 2) =1 Fy(z,y,2)+7 Fy(z,v, z)+IAc F,(z,y, z) on vektorikentta.

(b) Toisinaan tulee tehtdviksi integraaleja _?{ F' . d§. Millaisille vektorikentille F' kohdan (a) tulos helpottaa
S

integrointia erityisen paljon?

Kommentoi ratkaisuideasi ja seliti tekemisest - se kannattaa! Myds kuvia kannattaa hahmotella.
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dS = /1 + [Oag(z, y)12 + [0,9(z,v)P dudy  dS = £[-i0eg(x,y) — [ Oyg(z,y) + k| du dy
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