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suppenee. Osaatko määrätä sarjan summan?

2. Näytä, että logaritmin potenssisarja
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suppenee itseisesti kaikilla |x| < 1. Miksi sarja suppenee myös, kun x = 1?

3. Kosinifunktiolla cos x on kaikilla x suppeneva potenssisarja

cos x =
+∞∑
k=0

(−1)k

(2k)!
x2k = 1 − x2

2!
+

x4

4!
− . . . .
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kaikilla |x| < 1/10.

4. Kardioidin yhtälö napakoordinaateissa on

r = r(ϕ) = a(1 + cos ϕ) , a > 0 .

Määrää kardioidin rajoittaman alueen pinta-ala. (Piirrä summittainen kuvio.)

5. Määrää kahden muuttujan funktion

f(x, y) = xy(3 − x − y)

lokaalit ääriarvopisteet tasossa R2. (Funktio f(x, y) vaihtaa merkkiä tiettyjen suorien
kohdalla. Voit aluksi selvittää kuvion avulla, missä tason osissa funktio saa positiivisia
tai vastaavasti negatiivisia arvoja.)

Laskimen käyttö on sallittu tässä tentissä.


