Matematiikan peruskurssi (M ATY020) klo 8:30-10 MaD 302
Harjoitus 9 to 19.3.2008 klo 14-16 MaD 302
klo 18:00-20 MaD 259

1. M&#érad sen alueen pinta-ala, jonka rajaa ylhaaltd kiayra y = xv/4 — 2?2 ja alhaalta
z-akseli. Piirrd kuva. (Vihge: sijoitus t = 4 — z2.)

2. Paraabeli y = 42 — 22 ja z-akseli rajaavat alueen, jonka suora y = x jakaa kahteen
osaan. Osoita laskemalla, ettd néiden osien pinta-alojen suhde on 27 : 37. Piirrd
kuva.

3. Midaritellaén funktio f: A — R kaavalla

flr,y) =In(z —y—1).

Funktion méérittelyjoukko A on laajin mahdollinen tason R? osajoukko, jossa funk-
tion lauseke on méaritelty. Maéarad joukko A (piirrd kuva) seké laske funktion arvot

f(=3,-5), f(2e,e — 1) ja f(4e® +5,3¢e> + 4).

4. Hahmottele seuraavien funktioiden tasa-arvokdyrid (vahintddn 3 tasa-arvokayraé
kullekin funktiolle):

(a) flz,y) =122  (b) gz,y)=x+y  (c) h(z,y) =y

5. Piirrd zy-tasoon funktion
y+z
fla,y) =

y—x

tasa-arvokdyriat f(x,y) = ¢ vakion c¢ arvoilla —1, 0, 1 ja 2.

6. Piirrd xy-tasoon funktion
fla,y) =2"+y

tasa-arvokéyrit f(x,y) = ¢ vakion c arvoilla —1, 0, 1 ja 2.
7. Maarad ensimmaéisen kertaluvun osittaisderivaatat f,(x,y) ja fy(x,y), kun
(a) f(z,y) =40 +42%)°> —y (b) f(z,y) = >3

8. Mai&aras ensimmaisen kertaluvun osittaisderivaatat seuraaville funktioille:

() @) = VBT (b) glay) = 2

r—Y

9. Maaraa funktion ”
flzy) = zy® — -

z-akselin ja y-akselin suuntaiset kasvunopeudet kohdassa (x,y) = (2, —1)
[Vastaus: 0,75 ja —4,5]



