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. Tutki suppeneeko funktiosarja > -, fi pisteittdin tai tasaisesti, kun

sin? (kx
(a) fk : R%Ra fk(x) = Qk(_k1)7

(b) fi: (0,00) = R, fi(z) = e .

. Osoita, ettéd funktio f : R — R,

on jatkuvasti derivoituva.

. Missé joukossa funktiosarja

suppenee pisteittiin.

. Missé joukossa funktiosarja

suppenee pisteittiin.

. Olkoot fi : R = R s.e. fr(z) = (sinz)* (cosz)® kun k € {1,2,3,...} ja fo(z) = 1.
Osoita, ettd funktiosarja

> fi

k=0

suppenee tasaisesti koko R:sséd. Minkéa funktion funktiosarja madra?

. Osoita, ettd funktiosarja

> s
—~ k(1+ kx?)
suppenee tasaisesti koko R:ssé.

. Olkoot s : R — R, s(x) := mingeyz |z — k| (ts. s(z) on xn etéisyys ldhimpadn koko-
naislukuun) ja f; : R = R, f;(z) = 1575(107z). Osoita, etté funktiosarja

>
5=0
suppenee tasaisesti koko R:ssé.
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8. Olkoon Z;io f; kuten edellisessé tehtéviassd. Osoita, ettd summafunktio f : R — R

fle) = > fi@)

on jatkuva.

9. Yliméadrdinen Tehtivi. Olkoon Z;io fj kuten tehtdvéssa 7. Osoita, ettd summa-
funktio f : R — R

fle) = > fi)

ei ole derivoituva missdén pisteessa.

(Vihje: Riittaa osoittaa ettei f ole derivoituva missdén pisteessd a € (0, 1]. Téta
varten olkoon 0.ajasas ... pisteen a desimaalikehitys. Viitteen todistamiseksi riittaa
16ytada jono (hy,) s.e. lim,, o hy = 0 ja erotusosaméadralla %ﬂw ei ole raja-

arvoa.)



