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1. Hahmottele kuva joukosta
A={(z,y,2)eR*:0<2r<1, 0<y<1, 2=2}

ja osoita, ettd joukko on 3-nollamittainen.
2. Osoita, etti kompaktin vilin I = [a, b]x[c, d] C R? reuna &I on 2-nollamittainen.

3. Osoita, ettd avaruuden R? yksikkopallon reuna
0B(0,1) = {(z,y,2) € R®: [(z,y,2)| = 1}

on nollamittainen.
(Vihje: Lause 1.3.2.)

4. Osoita, ettd R\ Q ei ole nollamittainen.

5. Olkoon I C R"™ kompakti vili ja A C I. Osoita, ettd funktio
1, josz € A,

0, muutoin

f:I—=R, f(x):{
on integroituva jos ja vain jos 0A on nollamittainen.

6. Todista Lause 1.2.4 tapauksessa n = 2: Olkoon I = [a,b] X [¢,d] C R? ja
f: I — R jatkuva funktio. Talléin f on integroituva.

7. Olkoon I C R™ kompakti vili ja f: I — R rajoitettu funktio. Oletetaan, etta
jokaiselle € > 0 on olemassa vélit I, C I, k =1,...,m, siten, etta

EclJIn ja D M) <e
k=1 k=1

misséd £ on funktion f epéjatkuvuuspisteiden joukko. Osoita, ettd talloin f
on integroituva.

8. Olkoon K C R™ kompakti joukko ja A; C R™ avoimia JOUkkOJa siten, ettd

K C U A;. Osoita, ettd on olemassa m € N siten, ettd K C U A;.

i=1 =1
(Ohje: Tee antiteesi ja muista, etté jokaisella rajoitetulla jonolla on suppeneva

0sajono.)



