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1.

Olkoon A = {0}x]0,1[C R?, f : R? = R, f(z) = xa(7). Laske Lebesguen
integraali [o, fdx.

. Olkoon f : R®™ — R yksinkertainen funktio ja joukot Ei, FEs,... C R"”

pistevieraita ja Lebesgue mitallisia. Osoita, etté

fdx = / fdx.
/uflei ; E;

Totea, ettd funktio f: R — [0, 00|
f=3Xp0,2 +2x[1,3 + X0

on yksinkertainen tarkastamalla mééritelman ehdot. Méaaridd sen normaa-
liesitys ja laske integraali fR fdx.

. Olkoot f : R*™ — R, f(z) = 2xp(0,1)(%) + 5XB(a0,1)(z), missd B(0,1)

origikeskinen 1-séteinen avoin pallo, ja B(zg,1),z0 = (3,0,...,0), on xg
keskinen 1-séteinen avoin pallo. Nayté ettd f on mitallinen
(i) Mé&éaritelmén avulla.
(ii) Mitallisiin funktioiden luennolla todistettujen ominaisuuksien avulla
(esim mité tiedetddn mitallisten funktioiden summasta jne).
Nayté, ettéd jokainen kasvava funktio f : R — R on mitallinen.
Olkoon f :R™ — R mitallinen ja p > 0. Osoita, ettd

|f]P: R™ — [0, 00|
on mitallinen.
Olkoon f : R™ — [—o00, 00] mitallinen ja g : R" — [—o00, 0], jolle pitee,
ettd f(z) = g(z) melkein kaikilla = € R™ (melkein kaikilla tarkoittaa etté
O-mittaista joukkoa lukuunottamatta). Todista, ettd g on mitallinen.



